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QUESITO 8 - soluzione a cura di Laura Rossi

8. Datala funzione f,(x) = x° — 5ax + a, definita nell'insieme dei numeri reali, stabilire per quali

i valori del parametro @ > 0 la funzione possiede tre zeri reali distinti.

Lr

Soluzione

fax)=x>—-5ax+a, a>0

¢ definita in R e ivi continua e derivabile. Per il Teorema di Bolzano generalizzato ( lim f,(x) = —coe
X—>—00

lim f,(x) = +o0) la funzione ammette almeno uno zero.
xX—+00

fa'(x) = 5x* — 5q, a>0

Dallo studio del segno della derivata prima risulta che la funzione & crescente per x < —3/a e per x > Va,

4 4 . . 4 N . . . . . .
decrescente per —Va < x < Va, quindi x = —3/a & punto di massimo relativo per la funzione e il massimo

vale f (— %) =a + 4a3/a mentre x = Va & punto di minimo relativo per la funzione e il minimo vale

f(Va) = a—4aVa.

La funzione possiede 3 zeri distinti quando il massimo e il minimo relativi sono discordi ossia

(a+4aVa)-(a—4aVa) <0, a>0
risolvendo
a?—16a*vya<0, a>0
a’(1-16va) <0, a>0

1-16Va <0
S 1
a>—.
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