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QUESITO 1 - soluzione di L. Tomasi

1. Nel triangolo ABC, I'ampiezza di uno dei tre angoli & la meta di un secondo angolo del
triangolo ed & pari al triplo del terzo angolo. Detti A, B, C'i punti di tangenza tra i lati di ABC
ed il suo cerchio inscritto, determinare le ampiezze degli angoli del triangolo A'B'C".

Soluzione
Costruiamo la figura. Si osserva che il triangolo deve essere ottusangolo,

Indichiamo gli angoli in A, B, C
rispettivamente con @, S e y.

Nel triangolo ABC si ha, per ipotesi:

Ne segue che f = 2a ey =§a.

Pertanto
1
a+2a+—-—a=m
3
e quindi
_ 3
a = 10”

ossia, in gradi sessagesimali, si ottiene
a = 54°,da cui segue f = 108° e

A y = 18° (figura 1).

figura 1

Consideriamo ora la circonferenza inscritta e il triangolo A’B’C’ che ha come vertici i punti di
tangenza della circonferenza inscritta con i lati del triangolo.
Osserviamo che i triangoli AC’B’, BA’C’ e CB’A’ sono isosceli perché i segmenti di tangente
condotti da un punto a una circonferenza sono congruenti.
Pertanto 1’angolo in AB’C’ ¢ uguale all’angolo in A’ e quindi I’angolo in A ¢

a=m-—2a
da cui si ricava

a' =§(7T—a)

e analogamente per gli altri due angoli (vedi anche figura 2).



Si ha pertanto:

I_1 —_
a—z(n—a)—
1o
f=sm—p) =
1
y'=sm—y)=

1
5(180° —18°) =

figura 2

1 1
=(180° — 54°) = =+ 126° = 63°
2( ) 2

1 1
=(180°—108°) = =-72° = 36°
2( ) 2

N =

-162° = 81°.

Argomento: geometria sintetica del piano; angoli al centro e angoli alla circonferenza.
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