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QUESITO 6 - soluzione a cura di Laura Rossi

6. Scrivere una funzione polinomiale f in modo tale che la retta di equazione y = 2x + 3 sia
tangente al grafico di f nel suo punto di ascissa 0 e si abbia f03f(x)dx =09.

Soluzione

Cerchiamo, per semplicitd, una funzione polinomiale di secondo grado f(x) = ax? + bx + ¢ con
a, b, ¢ € R che soddisfi le richieste.

Le condizioni da imporre sono:

f£(0) = 3 (perché il punto di ascissa 0 appartenente alla retta tangente ha ordinata 3 ed ¢ in comune
alla funzione a alla retta),

f'(0) = 2 (perché il coefficiente angolare della retta tangente inx = 0 ¢ 2) e

fogf(x)dx =9,

Dunque otteniamo:

{ f(0O)=3 -c=3
ff(0)=2->b=2 essendo f'(x)=2ax+b
3 3 x3
ff(x)dx=9—>a=—1 essendo f(ax2+2x+3)dx=la?+x2+3xlg=9a+18
0 0

Una funzione polinomiale che soddisfa le richieste & quindi f(x) = —x? + 2x + 3.

In generale partendo da un polinomio di grado n conn € N,n > 2 si ottiene:
y=f(x)=apx™ +ax™ 1+ ax™ %+ a1 X + ay
le condizioni da imporre sono:

( f(0)=3 —a,=3
fl0)=2-a,,=2
fgf()d 9 S S S LIPS
xX)ax = - |a a;— a LR Ao T - X =
o ‘n+1 'n o Pn-1 "2 3 2 0
ossia i coefficienti da a, a a,,_, devono soddisfare la condizione:
3n+1 371 371—1
a +a,—+a + . +t9a, , +9+9=9
n+1 tn ‘n—-1 n-2
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