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QUESITO 1 - soluzione di L. Tomasi

1. Si consideri un triangolo acutangolo ABC, sia A’ il punto del lato BC nel quale cade l'altezza
uscente da A e siano C’ e B i punti medi, rispettivamente, dei lati AB e AC. Dimostrare che
il quadrilatero AB'A’C' & circoscrivibile a una circonferenza.

Soluzione

Figura 1
Costruiamo la figura 1.
Osserviamo che C’B’ ¢ parallelo a BC per il “piccolo teorema di Talete”.
Quindi C’'B’ & perpendicolare a AA’. Inoltre, per lo stesso teorema, H ¢ il punto medio di AA’.
Quindi i triangoli rettangoli AC’H e A’C’H sono congruenti. Ne segue che il triangolo AC’A ¢
isoscele sulla base AA’.
Analogamente i triangoli rettangoli A'B'H e AB'H sono congruenti e quindi anche il triangolo AA'H
¢ isoscele sulla base AA’.
Pertanto AC' = A'C' e A'B’ = AB'. Ne segue, sommando, la relazione

AC'+ A'B' = A'C' + AB’
che ¢ la condizione (necessaria e sufficiente) affinché un quadrilatero sia circoscrittibile a una
circonferenza. C.V.D.
La costruzione della circonferenza inscritta ¢ riportata nella figura 2. Basta disegnare la bisettrice
dell’angolo in A e intersecarla con il segmento C’B’ che ¢ I’asse di simmetria del quadrilatero
AB’A’C’; in questo modo si trova il centro O della circonferenza inscritta nel quadrilatero. Il raggio ¢
OE, ottenuto mandando la perpendicolare ad AC condotta da O e intersecando con il lato AC.
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Tabella di analisi del quesito
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