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QUESITO 4 - soluzione di L. Rossi

x=1+3t x=4+k
4. Datalarettar:{y=2+t elarettas: {y = 3 + k nello spazio, dimostrare che le due rette
z=t z=1+k

sono incidenti in un punto A. Determinare i punti B e C, rispettivamente intersezionidi r e s
con il piano m di equazione y — 2x = 0. Infine, determinare I'equazione del piano passante
per 4, B, C.

Soluzione

x=1+3t x=4+k
Mettiamo a sistema le equazioni delle due rette: r:{ y =2+t e s:qy =3 +k
z=t z=1+k
1+3t=4+k
otteniamo:{ 2+t =3+ k
t=1+4+k
. L (t=1
eseguendo 1 calcoli: {k —0

Dunque le due rette si incontrano in A(4,3,1).

Per determinare i punti B e C mettiamo a sistema ciascuna retta con il piano assegnato:

x=1+3t x=4+k
Jy=2+t Jy=3+k
B: z=t e G z=1+k
y—2x=0 y—2x=0

eseguendo i calcoli si ottiene t = 0 e B(1,2,0), k = —-5e C(—1,—-2,—4).

Per determinare il piano passante per i 3 punti determiniamo un vettore normale al piano

moltiplicando vettorialmente ad esempio i vettori BAe BC.
BA = (3,1,1), BC = (-2,—4,—4), BA x BC = (0,10,—10).
Come vettore normale prendiamo quindi 7 = (0,1, —1).

Il piano cercato avra quindi equazione y — z + d = 0; per determinare d imponiamo il passaggio
del piano ad esempio per B e si ottiene 2 + d = 0 ossiad = —2.

L’equazione del piano passante per A, Be Cequindiy —z —2 = 0.
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