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QUESITO 6 - soluzione di L. Tomasi

6. Assegnata la curva y = 2 + (x + 2k)e' ™, determinare il valore del parametro reale k in
modo che la retta tangente nel suo punto di flesso passi per il punto P(1;2).

Soluzione
Calcoliamo la derivata prima della funzione (dominio R). Si ottiene

fl(x) =e™  + (x+ 2k) - (—e¥™) = (1 —x — 2k)el™
Deriviamo nuovamente e otteniamo

f'(x) =—e¥™  + (1 —x—2k) - (—e™) = (x + 2k — 2)el™

Per determinare il punto di flesso poniamo la derivata seconda uguale a zero:

(x+2k—2)el™™ =0
Otteniamo

x+2k—-2=0
da cui si ricava xp = 2 — 2k.
Troviamo 1’ordinata del flesso
Vi =2+ (2 — 2k + 2k)e? 72 = 2 4 2¢2k71

11 punto di flesso ha pertanto coordinate

F(2 —2k;2+ 2e%1)
Il coefficiente angolare m della retta tangente nel punto di flesso ¢

m=f'(xp) = (1 — (2 — 2k) — 2k)e?~272K) = —g2k-1
Troviamo ora I’equazione della retta tangente nel flesso e imponiamo poi il passaggio per il punto
P(1;2).
L’equazione della retta tangente ¢ data da:
Yy —Yr =m(x — xp)

Sostituendo e coordinate del flesso, otteniamo:

y — (24 2e%1) = —e2k~1(x — (2 — 2k))
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Imponendo il passaggio per il punto P(1,2), si ha:

da cui siricava

e quindi:

e finalmente, k = %

La funzione sara pertanto

2—(242e% 1) =

—e?k=1(1 — (2 — 2k))

—262k_1 — _eZk—1(2k _ 1)

-2=—2k-1)

2k =3

f(x) =2+ (x+3)el™.

Il grafico ¢ riportato nella figura.
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